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1. Abstract : Denis[4] established certain transformations of truncated q-series. In this paper we make use of these transformations in a known series identity to establish certain transformations of bi-basic and polybasic hypergeometric series.

2. Introduction : We have the following transformation, which can be deduced from Bailey’s transform by setting ,

				          (2.1)
	We shall use the following known summation of truncated series

					          (2.2)
(Agarwal[1])

		          (2.3)
(Agarwal[1])

	   (2.4)
(Agarwal[1])

where .
	Also we shall have the occasion to use the following known results


 (2.5)            
(Denis[4])

	Denis[4] also showed that as , the above result reduces to the following transformation.

	 		          (2.6)
Now we proceed to establish  our result.
To  do so let us take


	and  in (2.1) and use (2.2) and (2.5),
we get after some simplification 



		

			          (2.7)

	Again, if we take  in (2.1) and use (2.3), we get

	

		

			          (2.8)

Now, if we take 
in (2.1) and use (2.4), we get

	

		

		      (2.9)
3.  Special Cases : In this section we shall deduce some interesting special cases of the results established in section 2.

If we take in (2.7), we get the following transformation

	

			=

				          (3.1)
Now taking c=1 in above transformation, we get 

	

	   (3.2)
after some simplifications.

Again if we take  in above transformation, we get

	 

		          (3.3)

Taking in (2.8), we get

	

		

			          (3.4

.
If we take c=1 in above transformation, we get 

	

	 (3.5)
If we take a0 in above transformation, we get, 

	

		          (3.6)

Now taking  in (2.9), we get

	

		

		        (3.7)
If we take c=1, in above transformation we get

	

		

			       (3.8)
Similarly several other special cases can also be deduced.
References :
1. Agarwal, R. P. : Generalized Hypergeometric Series and Its Applications to the Theory of Combinatorial Analysis and Partition Theory (Unpublished Monograph).
2. Bailey, W. N. (1947) : Some Identities in Combinatorial Analysis. Proc. London, Math. Soc., Vol. 49, pp 421 – 435.
3. Bailey, W. N. (1949) : Identities of Rogers – Ramanujan Type. Proc. London, Math. Soc., Vol. 50, pp 1 – 10.
4. Denis, R. Y. (1987) : Certain Expansions of Basic Hypergeometric Functions and q-Fractional Derivatives. Ganita, Vol. 38 No. 2, pp 91 – 100.
5. Slater, L. J (1966) : Generalized Hypergeometric Series. Cambridge University Press.
* * *
6

oleObject2.bin

oleObject47.bin

image48.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

F

-

-

-

q

q

p

p

p

p

p

q

q

aq

p

p

p

p

p

q

a

;

;

,

,

,

;

;

,

;

,

,

,

1

1

2

4

5

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a


oleObject48.bin

image3.wmf
(

)

(

)

n

n

n

p

p

p

p

p

p

p

p

p

;

,

;

,

;

;

,

1

2

ab

b

a

ab

b

a

=

ú

û

ù

ê

ë

é

F


oleObject3.bin

image4.wmf
(

)

n

n

n

n

p

p

p

p

p

p

p

p

b

p

p

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

-

-

F

b

b

a

b

a

b

a

a

a

b

a

a

a

1

;

,

;

,

,

,

1

;

;

,

,

,

,

3

4


oleObject4.bin

image5.wmf
(

)

n

n

n

p

p

p

p

p

p

p

p

p

p

ap

p

p

p

p

p

p

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

-

-

F

;

,

,

,

;

.

;

,

,

,

,

,

,

;

,

,

,

,

,

5

6

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a

a

g

a

b

a

a

a

h

g

b

a

a

a


oleObject5.bin

image6.wmf
(

)

bgh

a

=


oleObject6.bin

image7.wmf
n

d

q

q

c

d

a

ú

ú

û

ù

ê

ê

ë

é

F

;

;

,

1

2


oleObject7.bin

image8.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

+

+

¥

¥

n

n

n

n

dq

c

dq

a

q

c

d

q

a

d

q

q

dq

q

q

d

aq

q

c

dq

aq

q

dq

a

1

1

2

3

,

;

;

,

,

;

,

;

,

;

,

;

,


oleObject8.bin

image9.wmf
¥

®

n


oleObject9.bin

image10.wmf
(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

ú

ú

û

ù

ê

ê

ë

é

F

¥

¥

c

dq

a

q

a

d

q

q

q

d

q

c

dq

a

d

q

q

c

d

a

;

;

,

;

,

;

,

;

;

,

1

2

1

2


oleObject10.bin

image11.wmf
(

)

r

r

r

r

q

q

d

q

q

c

d

a

;

,

;

,

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

a


oleObject11.bin

image12.wmf
(

)

(

)

m

m

m

m

p

p

p

p

p

;

,

;

,

ab

b

a

d

=


oleObject12.bin

image13.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

¥

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

,

;

;

;

,

,

;

;

;

;

,

;

;

;

;

,

,

;

;

;

;

n

q

c

dq

p

p

p

q

q

q

dq

a

p

q

a

d

p

q

aq

q

c

dq

ab

b

a


oleObject13.bin

image14.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

+

+

n

n

n

n

n

n

dq

c

dq

a

q

c

d

q

a

d

q

p

p

p

q

dq

q

p

p

p

q

c

dq

aq

1

1

2

3

,

;

;

,

,

;

,

;

,

;

,

;

,

ab

b

a


oleObject14.bin

image15.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

1

2

3

4

;

,

;

;

,

;

;

,

;

;

,

1

1

-

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

n

q

dq

q

p

p

p

q

q

c

dq

aq

p

p

p

q

c

d

ab

b

a


oleObject15.bin

image16.wmf
(

)

m

m

m

m

p

p

p

p

p

p

-

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

=

b

b

a

a

a

b

a

a

a

d

;

,

,

,

;

,

,

,


oleObject16.bin

image17.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

¥

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

,

;

;

;

,

;

,

,

,

;

;

;

,

1

;

;

;

;

,

;

,

,

,

;

;

;

n

q

c

dq

q

q

p

p

p

q

dq

a

q

a

d

q

aq

p

p

p

q

c

dq

b

a

a

a

b

b

a

a

a


oleObject17.bin

image18.wmf
(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

+

+

n

n

n

n

n

n

dq

c

dq

a

q

c

d

q

c

d

q

p

p

p

q

dq

q

p

p

p

q

c

dq

aq

1

1

2

3

,

;

;

,

,

;

,

;

,

;

,

;

,

b

a

b

a


oleObject18.bin

image19.wmf
(

)

(

)

(

)

1

2

3

4

;

,

;

;

,

;

;

,

;

;

,

1

1

-

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

n

q

dq

q

p

p

p

q

q

c

dq

aq

p

p

p

q

c

d

b

a

b

a


oleObject19.bin

image20.wmf
(

)

m

m

m

m

p

p

ap

p

p

p

p

p

p

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

=

;

,

,

,

,

,

;

,

,

,

,

,

a

g

a

b

a

a

a

h

g

b

a

a

a

d


oleObject20.bin

image21.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

¥

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

,

;

;

;

,

,

,

,

,

;

;

;

;

,

1

;

;

;

;

,

,

,

,

,

,

;

;

;

;

n

q

c

dq

p

p

p

p

p

q

q

q

dq

a

q

a

d

p

p

p

q

aq

q

c

dq

h

a

g

a

b

a

a

a

b

h

g

b

a

a

a


oleObject21.bin

image22.wmf
(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

+

+

n

n

n

n

n

n

dq

c

dq

a

q

c

d

q

c

d

q

p

p

p

p

p

q

dq

q

p

p

p

p

p

q

c

dq

aq

1

1

2

3

,

;

;

,

,

;

,

,

,

;

,

;

.

;

.

;

,

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a


oleObject22.bin

image23.wmf
(

)

(

)

(

)

1

2

5

6

;

,

;

;

,

,

,

;

;

,

;

;

,

,

,

1

1

-

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

n

q

dq

q

p

p

p

p

p

q

q

c

dq

aq

p

p

p

p

p

q

c

d

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a


oleObject23.bin

image24.wmf
¥

®

n


oleObject24.bin

image25.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

q

c

dq

p

p

p

q

q

q

dq

a

p

q

a

d

p

q

aq

q

c

dq

;

;

;

,

,

;

;

;

;

,

;

;

;

;

,

,

;

;

;

;

ab

b

a


oleObject25.bin

image26.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

ø

ö

ç

è

æ

¥

¥

¥

¥

c

dq

a

q

a

d

q

p

p

p

p

p

p

q

dq

a

q

c

dq

aq

;

;

,

;

,

;

,

;

,

;

,

1

2

ab

b

a


oleObject26.bin

image27.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

q

dq

q

p

p

p

q

q

c

dq

aq

p

p

p

q

q

c

d

;

,

,

;

,

;

;

,

,

;

,

1

1

2

3

4

ab

b

a


oleObject27.bin

image28.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

ú

û

ù

ê

ë

é

F

p

p

p

q

q

p

p

q

aq

;

,

,

;

;

;

,

,

;

2

3

ab

b

a


oleObject28.bin

image29.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

ú

û

ù

ê

ë

é

F

-

-

-

=

¥

¥

¥

¥

q

q

p

p

p

q

q

aq

p

p

p

q

q

a

p

p

p

p

p

p

q

q

q

aq

;

,

;

,

;

;

,

;

,

1

1

;

,

;

,

;

;

2

2

3

ab

b

a

ab

b

a


oleObject29.bin

image30.wmf
0

®

a


oleObject30.bin

image31.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

û

ù

ê

ë

é

F

q

q

p

p

p

p

p

;

,

;

,

;

;

,

2

2

ab

b

a


oleObject31.bin

image32.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

ú

û

ù

ê

ë

é

F

-

-

=

¥

¥

q

q

p

p

p

q

p

p

p

q

q

p

p

p

p

p

p

;

,

;

,

;

;

,

1

;

,

;

,

2

2

2

ab

b

a

ab

b

a


image1.wmf
r

r

v

u

=

=

1


oleObject32.bin

image33.wmf
¥

®

n


oleObject33.bin

image34.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

;

;

;

;

,

;

,

,

,

;

;

;

,

1

;

;

;

;

,

;

,

,

,

;

;

;

q

c

dq

q

q

p

p

p

q

dq

a

q

a

d

q

aq

p

p

p

q

c

dq

b

a

a

a

b

b

a

a

a


oleObject34.bin

image35.wmf
(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

¥

¥

¥

¥

c

dq

a

q

a

d

q

p

p

p

q

dq

q

p

p

p

q

c

dq

aq

;

;

,

;

,

;

,

;

,

;

,

1

2

b

a

b

a


oleObject35.bin

image36.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

q

dq

q

p

p

p

q

q

c

dq

aq

p

p

p

q

q

c

d

;

,

,

;

,

;

;

,

,

;

,

1

1

2

3

4

b

a

b

a


oleObject36.bin

image37.wmf
(

)

1

,

1

<

>

q

b


oleObject1.bin

oleObject37.bin

image38.wmf
(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

F

q

q

p

p

p

p

p

p

;

,

;

,

,

,

1

;

;

,

,

,

4

4

b

a

a

a

b

b

a

a

a


oleObject38.bin

image39.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

F

-

-

-

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

¥

¥

¥

¥

q

q

p

p

p

q

q

aq

p

p

p

q

q

a

p

p

p

p

p

p

q

q

q

aq

;

,

;

,

;

;

,

;

,

1

1

;

,

;

,

;

;

2

2

3

b

a

b

a

b

a

b

a


oleObject39.bin

image40.wmf
(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

F

q

q

p

p

p

p

p

p

;

,

;

,

,

,

1

;

;

,

,

,

4

4

b

a

a

a

b

b

a

a

a


oleObject40.bin

image41.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

F

-

-

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

¥

¥

q

q

p

p

p

q

p

p

p

q

q

p

p

p

p

p

p

;

,

;

,

;

;

,

1

;

,

;

,

2

2

2

b

a

b

a

b

a

b

a


oleObject41.bin

image42.wmf
¥

®

n


image2.wmf
å

å

å

å

å

å

-

=

¥

=

¥

=

¥

=

=

¥

=

-

=

1

0

0

0

0

0

0

r

m

m

r

r

m

m

r

r

m

r

r

m

m

d

a

d

a

a

d


oleObject42.bin

image43.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

ø

ö

ç

è

æ

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

q

c

dq

p

p

p

p

p

q

q

q

dq

a

q

a

d

p

p

p

q

aq

q

c

dq

;

;

;

,

,

,

,

,

;

;

;

;

,

1

;

;

;

;

,

,

,

,

,

,

;

;

;

;

h

a

g

a

b

a

a

a

b

h

g

b

a

a

a


oleObject43.bin

image44.wmf
(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

F

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

¥

¥

¥

¥

c

dq

a

q

a

d

q

p

p

p

p

p

q

dq

q

p

p

p

p

p

q

c

dq

aq

;

;

,

;

,

,

,

;

,

;

,

,

,

;

,

1

2

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a


oleObject44.bin

image45.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

÷

ø

ö

ç

è

æ

F

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

-

q

dq

q

p

p

p

p

p

q

q

c

dq

aq

p

p

p

p

p

q

q

c

d

;

,

,

;

,

,

,

;

;

,

,

;

,

,

,

1

1

2

5

6

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a


oleObject45.bin

image46.wmf
(

)

(

)

(

)

ú

ú

ú

û

ù

ê

ê

ê

ë

é

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

-

-

F

p

p

p

p

p

q

q

q

p

p

p

q

aq

;

,

,

,

,

,

;

;

;

;

,

,

,

,

,

,

;

6

7

h

a

g

a

b

a

a

a

h

g

b

a

a

a


oleObject46.bin

image47.wmf
(

)

(

)

(

)

¥

¥

¥

¥

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

p

p

p

p

p

p

p

p

p

p

q

q

q

aq

;

,

,

,

;

,

,

,

;

;

h

a

g

a

b

a

h

g

b

a


